3.3.13  Konstrukce na zaklad & vypo €tu lll

Predpoklady: 030312

Pr. 1. Je dan obdélnik o stranaajb. Sestrogtverec o stejném obsahu.

5 Reseni pedchozich fikladi vychazelo ze vzotc= popiSeme si zadani vzorcem.
- Obsah obdélnikuS = ab, obsakhtverce S=x* = hledame délku Usky x, tak aby platilo
- x* =ab, kdea, b jsou Gséky znamych délek.

: . : X : " . : .
. Zkusime upravit na rovnost péni: — :E = nejdefeSit pomoci podobnosti, protoze v
' a X

- obou trojuhelnicich, které bychom rysovali, by gekytovala Gséka o neznamé déloe=
' musime najit jiny vzorec.
' Vzorec x* = ab pripomina:

'+ Euklidovu Wtu o odwsre: a’ =cl¢, (b* =cld, ),
'+ Euklidovu wstu o vy3ceV? =c, [&, .

Volime: a=5cm, b=3cm.

Re3eni pomoci Euklidovy ¥ty o odvésné: a’ =clt,

' Rysujeme pravouhly trojuhelnik, u kterého znanteppnuc =5cm (Useka o délcen) a
jeden jeji Uselkc, =3cm (Gse&ka o délceh) = zbyvajici vrchol lezi na Thaletdkruznici a
- kolmici na plfeponu vztygené v pat vysky (tam, kde jeigpona rozélena na useky).

! 1 a b

Numericka kontrolax? = ab =5[B=> x =+/15= 3,87¢cn

Reseni pomoci Euklidovy ¥ty o vysce: Vv’ =c, [¢,

' Rysujeme pravouhly trojuhelnik, u kterého zname tdEky pepony, c, =5cm (Useka o
délcea) a ¢, =3cm (Use€ka o délceh) = zbyvajici vrchol lezi na Thaletdkruznici a
kolmici na geponu vztgené Iv pat vySky (tam, kde jeifgpona rozélena na useky).
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Useka o délcex=~/ab se nazyv@eometricky praimér Usefek o délkacha, b.
Pedagogicka poznamkaPredchozi piklad by samoiejmé mohl byt zadan rovnou vzorcem,

Pokud Zaci v tomto okamziku konstrukcim na zakhagbaottu rozumi, ngli by
poté, co se ujasni, Ze jde o Euklidowyy zvladnout rysovani sami.

H Pr. 2: Je dana Us&a o jednotkové délce. Narysuj co nejjednodusSinsapem Usgy o
| velikosti: a)\/z, b) V5, C) V6,

d) /8.
- Jako jednotkovou zvolime ki snazSimu rysovani vzdalenddtm.

a) 2=V +2 = hledame feponu pravothlého trojihelniku s ¢daami 1 a 1.

V2

1

b) V/5=/9-4=yF - Z? = hledame odésnu pravouhlého trojihelniku sgponou 3 a
. odwésnou 2.

- délkach 3 a 2).

C) J6=V23B - (\/6)2 = 2[B = hledame odésnu v pravouhlém trojuhelniku sgponou
' 3 a jednowasti repony 2 (nebo vysku v pravouhlém trojuhelniku, fehi@pona mé&asti o



d) V8 = vice moznosti
' J8=+4+4={Z+ Z = hledame peponu pravothlého trojuhelniku s édaami 2 a 2.

J8=19-1=yF -2 = hleddme odésnu pravothlého trojihelniku ggponou 3 a
 odweésnou 1.

: 2
J8=2m - («/5) = 2[# = hledame odssnu v pravouhlém trojuhelniku $gponou 4 a
- jednoucasti grepony 2 (nebo vy3ku v pravodhlém trojahelniku, iehi@pona méasti o

- délkach 4 a 2 - narysovano na obrazku).
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PF. 3: b) a/15.

Je dana us&a o délcea. Sestroj usgku o délce: a)aﬁ,

. Stejny postup jako vipdchozim fikladu, pouze nevychazime z tisg o délce 1, ale z
- Useky o délcea.

a) aV7=aJ16-9=aJy 4- 3=,/( 4)°-( 8)° = hledame odésnu pravothlého

' trojuhelniku s peponouda a odsnou3a.
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a) av15=+a?5B=+3m02 = hledame odssnu v pravouhlém trojuhelniku $gponou5a
- a jednowasti grepony3a.

| 5a 3a

Pedagogicka poznamkaSamozejme existuji i jiné moznosti, jakipdchozi pikladyfesit.

| PE. 4:  Jsou dany dviseky o délkacha, b. Sestroj Gistku , jejiz velikost je dana vztahem
a’+b’-ab
X=——
a+b

.....

' Redeni:Nekteré jehosasti jsou povdomé=> zkusime je nahradit délkami novych &sle
.~ (které bychom dokéazali zkonstruovat) a budeme dpiéase vyraz postupzjednodusi.
- Umime:

1 2—
‘e c=+a’+bh? = a’+b’=c?* = x=2 ab’
! a+b

; Cz_dz

e d=+ab = ab=d?> = x= ,

; a+b

| 2

e e=yc’-d? = ’-d’=€e’ = X=—t

2

e = X= © = podobnost trojahelnik
a+b e a+b

Zatneme konstruovat (za délky @e& volime nafiklad a=4cm, b=3cm).

io X=

c=+/a’+b®> = hledame peponu v pravodhlém trojuhelniku s @édnamia, b.
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d =+/ab = hledame odgsnu v pravouhlém trojuhelniku $gponoua a jednowasti
- pteponyb.
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X o dva podobné trojuhelniky.
. e a+b

X_ e . .

—= = Use&ky o délkache, a+b

e a+b

tvoii modry (na obrazku Srafovany)
trojuhelnik, jemuz je podobrierveny
trojuhelnik se stranamx e. Jednu dvojici
stran tvdi strany o délkack, e, druhou
strany o délkack,a+b.
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Shrnuti:  P¥i konstrukcich nizeme vyuZivat i jiné planimetrické vzorce.



